La Mcrci

Exercice 1E.1 :
A I’aide de la formule cos? x+sin®x =1

Formules de trigonométrie

1) Déterminer cos x sachant que sin x :2 et xe {0;%} :

2) Déterminer sin x sachant que cos X = —% et xe[-;0].

Exercice 1E.2 :
Démontrer que pour tout réel x, on a:

a) (cosx+sin x)2 +(cosx—sin x)2 =2

b) (cosx+sin x)2 —(cosx—sin x)2 =4cos xsin x

Exercice 1E.3:

1+\/§

On donne cosZ = )
5 4

. T
1) Calculer la valeur exacte de smg.

g . . . Ar
2) En deduire les valeurs exactes du sinus et du cosinus des reels = et

Exercice 1E.4 :

V246

On donne cosl =
12 4

1) Calculer la valeur exacte de sin % .

2) A I’aide du cercle trigonométrique, en déduire cos% et sinﬁ.
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Exercice 1E.1:

A I’aide de la formule cos® X+sinx =1

1) Déterminer cos x sachant que sin x =§ et xe {0;%} :

2
cos? x+sin®x=1 < c032x+(§j PN coszx+g:1 PN coszx=1—g N coszx=g

Soit cosx:\/gzg , SOit cCosS X = — g:_ﬁ

3
5
3

Si xe {0;%} , la seule solution possible est cos x =
, . . 1
2) Déterminer sin x sachant que cos x = “z et xe[-;0].

2
cos? x+sin’x=1 < 1 +sin’x=1 < i+sin2x:1 N sin2x:1—i o sin?x=22
5 25 25 25

Soit sinx = f%:% . soit sinx=— ﬁ:_ﬁ

25 5
Si xe [—ﬂ;o] , la seule solution possible est sin x = —¥

Exercice 1E.2 :
Démontrer que pour tout réel x, on a :

a) (cosx+sin x)2 +(cosx—sin x)2 =2

( . 2 . 2 2 . .2 2 . . 2
oS X+sinX)~ +(cosx—sin x)” = c0os* X+ 2C0S XxSin X+8iN“ X +C0S~ X —2¢0S X xSiN X+5in“ x
—0s? X+5in% X +c0s% X +sin° x =2
2 2 i
b) (cosx+sinx)”—(cosx—sinx)” =4cosxsin x
( . 2 . 2 2 . .2 2 . . 2
oS X+8in x)~ —(cosx—sin x)” =€os” X+ 2¢0s X xsin X+5in“ X —(€0s~ X —2c0s xxsin X +sin“ x
— C0S? X+ 2C0S X xSiN X +SiN° X —c0s? X 4+ 20S X xSiN X —sin? x

=4c0s XxSsin X

Exercice 1E.3:

1+\/§

4

VA
On donne cosg =

. T
1) Calculer la valeur exacte de smg.

2
cosz(Z +sin? ijl N 1++5 +sin?[ 221 & mﬂinz(z -1
5 5 5 16 5

4
< 6+2\/§+sin2 7121 o sin?|Z =1_3+J§
16 5 5 8

< sinz[fJ:§_3+‘/§ o sinz[fj=ﬁ
5)

5) 8 8 8
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Or fe{o;f} donc sinZ>0.
5 2 5

Ainsi : sin(%jz\/s_\/g =\/10_2J§ _10-245

8 6 4
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9
2) En déduire les valeurs exactes du sinus et du cosinus des réels ? et ?ﬂ

4—ﬁ=ﬂ—£ donc sin[4—7[j:sin[ﬂ—fj:s,in(fj:—\/lo_z*/g
5 5 5 5 5 2

972 47[ Sz Ar 972' . (4rx . (4rx
+—:?+7r donc sin = =sin <t =—sin| — |=—

5 5 5

Exercice 1E.4 :

7 _N2+\6

On donne cos— =
12 4

1) Calculer la valeur exacte de sin % .

Exercices 1E

cos [S]Hm (;;j l (\/EJM/_J +sin [12)21 = 2+2\/§1X\/6+6+sin2(%j=1

= 8+2\/_ +sin? -1 < sin® ljzl—
12 12
PN sinz[lj:ﬂ—%\/§ IEN sinz(%jzz_—

Or le 0;z donc sin£>0.
12 2 12

Ainsi : sm J —V3 \/2

2) A I’aide du cercle trigonométrique, en déduire cos% et sm%
m:z—z donc cos =l = COS ﬁ—ljz—COS 1):_\/_+«/§
12 12 12 12 12 4

sin(%jzsin(ﬂ—%j:sin(%} 2;*@

@

8+44/3
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